
บทที่ 5
สรุปผล อภิปรายผลและขอเสนอแนะ

สรุปผล

ผลจากการวิจัยนี้ไดบรรลุวัตถุประสงคของโครงการวิจัยโดยไดบทตั้งและทฤษฎีบทดังนี้

บทตั้ง 5.1 ให C เปนเซตยอยที่ไมใชเซตวาง ปด คอนเวกซของปริภูมิบานาคคอนเวกซเอกรูป X และให
T : C −→ C เปนการสงที่สอดคลองกับเงื่อนไข (E) ซึ่ง F(T) ̸= ∅ สำหรับทุก n ≥ 1, η0 ∈ C ลำดับ
{ηn} ที่กอกำเนิดโดย (1.2) แลวมี lim

n−→∞
∥ηn − v∥ สำหรับทุก v ∈ F(T)

ทฤษฎีบท 5.2 ให C เปนเซตยอยที่ไมใชเซตวาง ปด คอนเวกซของปริภูมิบานาคคอนเวกซเอกรูป X และให
T : C −→ C เปนการสงที่สอดคลองกับเงื่อนไข (E) สำหรับทุก n ≥ 1, η0 ∈ C ลำดับ {ηn} ที่กอกำเนิด
โดย (1.2) เมื่อ {ιn}, {τn}, {σn} เปนลำดับใน [0, 1] ซึ่ง

0 < a ≤ ιn, τn, σn ≤ b < 1

แลว F(T) ̸= ∅ ก็ตอเมื่อ lim
n−→∞

∥Tηn − ηn∥ = 0

ทฤษฎีบท 5.3 ให C เปนเซตยอยที่ไมใชเซตวาง ปด คอนเวกซของปริภูมิบานาคคอนเวกซเอกรูป X มีสมบัติ
Opial และให T : C −→ C เปนการสงที่สอดคลองกับเงื่อนไข (E) สำหรับทุก n ≥ 1, η0 ∈ C ลำดับ
{ηn} ที่กอกำเนิดโดย (1.2) เมื่อ {ιn}, {τn}, {σn} เปนลำดับใน [0, 1] ซึ่ง

0 < a ≤ ιn, τn, σn ≤ b < 1

แลวลำดับ {ηn} ลูเขาแบบออนสูจุดตรึงของ T

ทฤษฎีบท 5.4 ให C เปนเซตยอยที่ไมใชเซตวาง ปด คอนเวกซ กระชับของปริภูมิบานาคคอนเวกซเอกรูป X

และให T : C −→ C เปนการสงที่สอดคลองกับเงื่อนไข (E) สำหรับทุก n ≥ 1, η0 ∈ C ลำดับ {ηn} ที่
กอกำเนิดโดย (1.2) เมื่อ {ιn}, {τn}, {σn} เปนลำดับใน [0, 1] ซึ่ง

0 < a ≤ ιn, τn, σn ≤ b < 1

แลวลำดับ {ηn} ลูเขาแบบเขมสูจุดตรึงของ T

ทฤษฎีบท 5.5 ให C เปนเซตยอยที่ไมใชเซตวาง ปด คอนเวกซของปริภูมิบานาคคอนเวกซเอกรูป X และให
T : C −→ C เปนการสงที่สอดคลองกับเงื่อนไข (E) ซึ่ง F(T) ̸= ∅ สำหรับทุก n ≥ 1, η0 ∈ C ลำดับ
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{ηn} ที่กอกำเนิดโดย (1.2) เมื่อ {ιn}, {τn}, {σn} เปนลำดับใน [0, 1] ซึ่ง

0 < a ≤ ιn, τn, σn ≤ b < 1

ถา T เปนการสงที่สอดคลองกับเงื่อนไข (I) แลวลำดับ {ηn} ลูเขาแบบเขมสูจุดตรึงของ T

อภิปรายผล

ผลลัพธที่ไดจากโครงการวิจัยนี้ครอบคลุมกระบวนการวนซ้ำเดิมที่มีมากอนแลวในปริภูมิบานาค
จึงสามารถใชกระบวนการวนซ้ำเดิมได กลาวคือ

1. กระบวนการวนซ้ำแบบ K∗ ซึ่งนิยามดังนี้
η0 ∈ C

ζn = (1− ιn)ηn + ιnTηn

ϑn = T((1− τn)ζn + τnTζn)

ηn+1 = Tϑn

(5.1)

เมื่อลำดับ {ιn} และ {τn} เปนลำดับที่อยูในชวง [0, 1] (Ullah, & Arshad, 2018 : 87-100)

2. กระบวนการวนซ้ำแบบ AK ซึ่งนิยามดังนี้
η0 ∈ C

ζn = T((1− ιn)ηn + ιnTηn)

ϑn = T((1− τn)ζn + τnTζn)

ηn+1 = Tϑn

(5.2)

เมื่อลำดับ {ιn} และ {τn} เปนลำดับที่อยูในชวง [0, 1] (Ullah, K. et al. 2020 :
2050141)

3. กระบวนการวนซ้ำแบบ SP ซึ่งนิยามดังนี้
η0 ∈ C

ζn = (1− ιn)ηn + ιnTηn

ϑn = (1− τn)ζn + τnTζn

ηn+1 = (1− σn)ϑn + σnTϑn

(5.3)

เมื่อลำดับ {ιn} และ {τn} เปนลำดับที่อยูในชวง [0, 1] (Phuengrattana & Suantai, 2011 : 3006-3014)
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ซึ่งสามารถนำไปประยุกตใชัในการพิสูจนการมีอยูจริงของผลเฉลยของปญหาสมการเชิงอนุพันธและ
ปญหาสมการเชิงปริพันธได

ขอเสนอแนะ

ผลลัพธที่ไดจากโครงการวิจัยนี้เปนองคความรูทางทฤษฎีการประมาณและการขยาย ซึ่งสามารถนำ
ไปวิจัยตอยอดในเรื่องการประมาณคาของจุดตรึงของคลาสการสงแบบอื่นในปริภูมิบานาค ปริภูมิอิงระยะทาง
หรือปริภูมิอื่น ๆ
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