
บทที่ 5
สรุปผล อภิปรายผลและขอเสนอแนะ

สรุปผล

ผลจากการวิจัยนี้ไดบรรลุวัตถุประสงคของโครงการวิจัยโดยไดบทตั้งและทฤษฎีบทดังนี้

บทตั้ง 5.1 กำหนดใหลำดับ {ρi} จากวิธีเกรเดียนตใกลเคียงดวยขั้นตอนเฉื่อยสลับกัน คือขอบเขตของ
ρi ∈ [min{ δ

L
, ρ1}, ρ1 + Λ] นอกจากนี้คาของ ρ ∈ [min{ δ

L
, ρ1}, ρ1 + Λ] โดยที่ lim

i−→+∞
ρi = ρ

เมื่อ Λ =
∑∞

i=1 σi

บทตั้ง 5.2 กำหนดใหลำดับ {wi} เปนลำดับทั่วไป โดยวิธีเกรเดียนตใกลเคียงดวยขั้นตอนเฉื่อยสลับกัน แลว
ทำใหไดวา

∥wi − v∗∥2 ≤ ∥zi − v∗∥2 −
{
1− (δi + δ)2ρ2i

ρ2i+1

}
∥si − zi∥2, ∀v∗ ∈ Ω

บทตั้ง 5.3 กำหนดให {vi} เปนลำดับทั่วไป จากโดยวิธีเกรเดียนตใกลเคียงดวยขั้นตอนเฉื่อยสลับกัน แลว
มีลำดับยอยแบบคู {v2i} มีขอบเขต และเปนลำดับ Fejér monotone ซึ่งมีผลเฉลยเปนชุด Ω นอกจากนี้
สำหรับทุก v∗ ∈ Ω, lim

i−→+∞
∥v2i − v∗∥2 มีคาและ lim

i−→+∞
∥v2i − s2i∥ = 0

ทฤษฎีบท 5.4 กำหนดใหลำดับ {vi} เปนลำดับทั่วไป จากวิธีเกรเดียนตใกลเคียงดวยขั้นตอนเฉื่อยสลับกัน
กำหนดให v∗ ∈ H คือ weak limit ของลำดับยอย {v2ia} ของ {v2i}. แลวจะได v∗ ∈ Ω

อภิปรายผล

ผลลัพธที่ไดจากโครงการนี้นับไดวาเปนองคความรูเกี่ยวกับการสรางทฤษฎีใหมเพื่อใชัสำหรับการแก
ปญหาการหาคานอยที่สุด โดยไดสรางวิธีเกรเดียนตใกลเคียงดวยขั้นตอนเฉื่อยสลับกัน ยังสามารถใชเปนเครื่อง
มือในการใชแกปญหาตาง ๆ ที่ใชตัวแบบทางดานคณิตศาสตร ตลอดจนดานอื่น ๆ ที่มีความเกี่ยวของได ทั้งนี้
ยังสามารถนําไปประยุกตใชในดานการพิสจูนการมีอยูจริงของคำตอบของปญหาตัวแบบทางดานคณิตศาสตรที่
สําคัญตาง ๆ เชน ปญหาการประมาณคาคำตอบของระบบสมการ ปญหาสมการหาจุดตรึง และปญหาการหา
คาเหมาะสมที่สุด เปนตน



22

ขอเสนอแนะ

ผลลัพธที่ไดจากโครงการนี้นับไดวาเปนองคความรูใหมทางดานการสรางทฤษฎีขึ้นมาใหม ที่ไดรับจาก
โครงการวิจัยนี้ สามารถนำไปวิจัยตอยอดในเรื่องการประมาณคาคำตอบของระบบสมการไมเชิงเสน
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